INTEGRALES.

1.- Formas basicas.
1 de X=C

2) Jd X=X+¢

3) Idu:u+c

4) Iadv:afdv

5 [adu=au+c

6) jaf(x)d x=a.[f(x)dx

7 _[(du+dv—dw):u+v—w+c

8) I[f(x)+g(x)—h(x)+...]dx=J'f(x)dx+jg(x)dx—J'h(x)dx+...

g)Ix”dx=ﬁ
+
10)J‘undu:::n+ll+c(n¢—l)
+
1) pdu _ uldu=lnu+c
[ =1

12) Iudv:ufdv—fvdu:uv—_[vdu

™ yc (n#-1)

2.- Formas que contienen seno y coseno.
13) Isenxd X=—C0S X +C

14) Icosxd X=Sen X +C
15) J.sen (ax)d x:—icos(ax)+c
16) J’cos(ax)dx:isen(ach
17) 2 x 1
sen“(ax)d x==—-—sen(2ax)+c
[sen*(@xdx=2 - ~sen(2ax)
18) Isenz(ax)dx:l[x—lsen (ax)cos (ax)}+c
2 a
19) 2 x 1
cos® (ax)dx =—=+-——sen (2ax)+c
Joos* @ dx =2+ ~sen (2ax)
20) J’cosz(ax)d x:%[x+§sen (ax)cos (ax)}+c
21) IsenS(ax)d x:f%cos(ax)[senz(ax)+2]+c
22) _[cos3 (ax)dx:%sen(ax)[cosz(ax)+2]+c
23) (4 3x 1 1
sen® (ax)d x =——-—sen(2ax)+——sen(4ax)+c
fsen* @x)dx =3~ sen(2ax)+ 27 sen(4ax) +
24) 4 3x 1 1
cos’ (ax)d x=—+-——sen(2ax)+—-—sen(4ax)+c
Joos* @0 g Taa AN g sen(dan)
sen"xcos x W

-1
J'sen”’zxdx
n n

26) fsen” (ax)cos(ax)d x =

25) J'sen”xd X=—

sen" (ax) ne-1

a(n+1

n-1
21) jcos”xdx=w+n—ljcos”’zxdx n=0
n n
n+l
28) Icos"(ax)sen(ax)dx:—w n=0
a(n+1)

29) fsen (ax)cos(ax):isenz(ax)+c:ficosz(ax)+c
2a 2a

30) 2 2 x 1
sen? (ax)cos? (ax) = = ———sen(4ax)+c
[sen* (ax)cos® (ax) = g - —sen (4ax)
sen™*xcos"* x N m-1
m+n m+n

31) Isen”‘xcos” xdx=—
32)

[sen™ (ax)cos"(@ax)d x=

fsenm’zxcos”xdx

sen™* (ax)cos"*(ax) L

Py a(m+n)_[senm(ax)cos"’ (ax)dx

33) J‘xsenxdx:senxfxcosx+c

34) Ixcosxd X = COS X + XSen X+ €
35) J'xsen (ax)dx :ésen (ax)fgcos(ax)Jrc

36) Ixcos(ax)d X= %cos(ax) +§sen (ax)+c

37) ~[xzsen(ax)d x:z—?sen(axh _a; i cos(ax)+c

38) Ixz cos(ax)d x :%cos(ax) + azX;3_25en (ax)+c

39) foSen (ax)dx= 3a2;(j _GSen (ax) +6X;¢cos(ax)+c
40) jx3 cos(ax)d x= SaZ;(j _GCos(ax)nLazx;igmsen(ach

41) Jx“senxdx:—x”cosx+njx"‘1cosxdx

42) Ix”sen(ax)d x=—1xr cos(ax)+n'|'x”’1cos(ax)dx
a a

43) Jx"cosxdx=x"senx—njx“’1senxdx

44) Ix“ cos (ax)d x:gx"sen (ax)—gjx“‘lsen (ax)d x

2
45) J‘xsenz (ax)dx= Xj—%sen (Zax)—S%cos(Zax)m
a a

2
46) J‘Xcos2 (ax)d x:%+4isen(2ax)+8i2cos(2ax)+c
a a

3 2
47) szsenz(ax)d X= X——(X——%]sen(Zax)— X

: PR 1 cos(2ax)+c

48) r o, XX (1 X
x“cos” (ax)d x=—+| ———= [sen(2ax) + —cos(2ax)+c
-[ @x) 6 (4a 8a’ (2ax) 4a’ (2ax

49)

jxsens (ax)d X:Lcos(Sax)— ! sen (3ax)—3—xcos(ax)+izsen (ax)
12a 4a 4a

36a’

50)jxcosa(ax)d x=isen(3ax)+ cos(3ax)+3—xsen(ax)+ 3 cos (ax)
12a 36a’ 4a 4a*
51) fsen (ax)sen (bx)d X:_ser21((2+tl))))x +ser21((:flt)>))x+c a’ b
+ —
_cos(a+h)x cos(a-b)x a? zb?

52) ~[sen (ax)cos(bx)d x=

2(a+h) 2(a—b)

_sen(a+b)x sen(a—b)x
© 2(a+b) 2(a—h)

a? #b?

%3) [cos (ax)cos (hx)d x

3.- Formas que contienen tangente, secante y cosecante.
54) J'tan xd x=—In(cosx) + ¢

55) [tan xd x=In(secx) +¢
56) J'tan(ax)d x=—§|n[cos (ax)]+c
57) [tan(ax)d x:éln[sec (ax)]+c

58) Icotxd x=—In(cscx) +c¢

59) Icotxdx:ln(senx)+c
60) jcot (ax)d x:—%ln[csc (ax)]+c
61) J'cot(ax)d x=§ln[sen (ax)]+c

62) Isecxdx:ln(secx+tanx)+c

63) J'secxd X= In{tan(%+gﬂ +C

64) _[sec (ax)dx :éln[sec (ax)+tan(ax)]+c

65) jsec (ax)d x =§In {tan(% +a—zxﬂ +C

66) J.CSCXdXZIn(CSCX*COtX)‘FC

67) J.cscxd x =—In (csc x+cot X) +¢

68) jcscxd X= In[tan(lﬂ +e
2

69) J'csc (ax)d x=§|n[csc(ax)—cot (ax)]+c

70) J'csc (ax)d x = éln{tan(%ﬂ +c

71) [secxtanxd x =secx+c

72) J'sec (ax)tan(ax)d x = éseo (ax)+c

73) J'cscxcotxd X=—CSCX+C

) J'csc (ax)cot (ax)d x:—%csc (ax)+c

75) jseczxd X=tanx+c

76) J'secz(ax)d X= étan (ax)+c

77) [esc’xd x=—cotx+c

78) J'cscz(ax)d X= —%cot (ax)+c

79) J.sec (ax)csc(ax)d x=1In[csc(2ax) —cot (2ax)]+C

80) _[xsec (ax)tan(ax)d x=§xsec (ax)—%ln[sec (ax) +tan (ax)]+c



81) Ixcsc (ax)cot (ax)d x=—%xcsc(ax)+§ln[csc (ax)—cot (ax)]+c
82) jtanz(ax)d x:étan(ax)—x+c
83) J'cotz(ax)d x=—%cot(ax)—x+c
84) Itan3(ax)d x= L tan? (ax)+£|n[cos (ax)]+c

2a a
85) Icot3(ax)d x=—icot2(ax) —lln[sen (@ax)]+c

2a a

86) .ftan“(ax)d x= L tan® (ax)—ltan(ax)+x+c

3a a

87) IcotA(ax)d x=—3icot3 (ax)+£cot (@ax)+x+c
a a

n"*tx
88)_[tan”xdx=ta —J'tan"’zxdx n=l
n—
89) n Cc)":nl n-2 n-1
Icot xd x=-— fcot xd x
n_

%) [sec®xd x=Lsecxtanx+1In (secx+tanx)+c
o) _[sec3(ax)d x=isec(ax)tan (a x)+iln[sec(a X)+tan (ax)]+c
2a 2a
92) [sc®xd x =—%cscxcot X+ n (cscx — cot X) +¢
93) 3 1 1
J'csc (ax)dx :—gcsc(ax) cot(ax) + ZIn[csc (ax)—cot(ax)]+c

94) .[secs xd x=1sec® xtanx + 3sec x tan x + 2In (secx + tanx) +¢

9) [esc® xd x=—1Lese® xcot X—§ esexcot X+ In (€s¢ x—cot x)+¢

n-2 _
96)J‘sec"xdx=w+g sec"? xd x n=l
n-1 n-1
n-2
97) JCSC"XdX=—CSC xcotx n-2 nz1

+——fesc™? xd x
n-1 n-1
98) [xsec® xd x = xtanx —In (secx) +¢

99) Ixcscz xd x =—xcot x—In (csc X) +¢

4.- Formas gue contienen funciones hiperbdlicas.
100) J'senh (ax)d x = 3cosh (ax)+c
a

109) [cosh (ax)d x = %senh (@x)+c

102) Jtanh (ax)d x = éln [cosh (ax)]+c
103) .[tanh (ax)d x= —% In[sech (ax)]+c
104) J'coth (ax)dx= i In[senh (ax)]+c
105) jcoth (ax)dx= fi In[csch (ax)]+c¢
106) J'sech (ax)dx = %tan’l[senh (ax)]+c

107) J'sech (ax)dx= gtan’l(ei"*) +c
a

108) fcsch (ax)d x:2i
a

cosh(ax)—1
cosh(ax)+1

109) [esch (ax)d x= é In[tanh (2 ax)] + ¢
110) J'sech (ax)tanh (ax)d x=—£sech (ax)+c
111) J'csch (ax)coth (ax)d x= —écsch (ax)+c
112) J'sechz(ax)d X :gtanh (ax)+c
113) J'cschz(ax)d X= —écoth (ax)+c
114) Isenhz (ax)d x:%senh (2ax)—5+c
a 2
115) J'senhz (ax)d x= %[ésenh (ax)cosh (ax) — x} +c
116) j'coshz (ax)dx= %senh (2ax) + Xie
a 2
117) J'coshz (ax)dx= %[ésenh (ax)cosh (ax) + x} +c
118) J'tanhz(ax) dx=x- %tanh (ax)

119) [coth®(ax)d x=x— %coth(a X)

n-1
12O)J.senh”xdx:w n- l_[senhnz dx n=0
n
n-1
121)J'(:osh”xdx:iCOSh xsenhx N1 oshr2 xgx N#0
n n
n-1
122)J.tanh”xdx: % jtan"z xd x n=1
n-
n-2
123) Icschnxdxz_w E csch™2x d x n=l
n-1 n-1
124)Isechnxdx:M n- 2J'sechnz dx h#l
n-1
125)Icoth“xdx: %+‘[coth”2 d x n=l

126) J'xsenh (ax)d x= icosh (a x)—izsenh (ax)+c
a a
127) Ixcosh (ax)dx= gsenh (ax) - izcosh (ax)+c

128) J'eé‘x senh (bx)d x = [asenh (bx)—bcosh (bx)]+c
a’

129) J.e“ cosh (bx)d x= [acosh (bx) +bsenh (bx)]+¢
a’

5.- Formas que contienen logaritmos.
130) J'Inxd X=xINX—X+cC

131) ‘[Inxdx:x(lnxfl)ﬂtc

2 2
X X
132) J'xlnxdx:—2 Inxf—4 +C

2
133) lenxdx:%(Zlnx—l)+c

3 3
134) J'x2 Inxd x=%ln x—%+c

3
135) sz Inxd x:%(?;ln x=1)+c

n+1
139 [x"In(ax)d x:x—lln(ax)—
n+
1
137) J'x" In(ax)dx:(xi
n

138) Ii
Xin

dx=In(Inx)+c
X

+1)°

(
[(n+2)

n+1

= +c
n+1)3

In(ax)-1]+c

139) I(Inx)zdx:x(lnx)z —2xInx+2x+c¢
140) J'(Inx)zdx=x[(lnx)z—2Inx+2]+c

141) Ix(ln x)?dx=3x
142) Ix(ln x)?dx=1x2
143) _[xz(ln x)?dx==1x°

(Inx)? -3
[2(In x)? —2Inx+1]+c
(Inx)? —2x3

XInx+3x*+c

2 3
Inx+5x +C

144) fxz(ln x)2dx=2x[(Inx)> —3Inx+1] +¢c
145) J'(In X)™dx=x(nx)" —nj(ln X)™d x

146) [yn Inx”’dx:ix
J (nx) n+1

n+l (In X) m

m
2 [x"nx)"tdx N=-1
+1~[ (%)

6.- Formas que contienen exponenciales.

147) J‘axd X =

1
—a*+c¢
a

148) Ja*lnad x=a*+c¢
149) J‘badeZ
150) J.exdx:ex+c

151) je‘xdx:—e‘x+c

152) [xe*dx=e*(x-1)+c
153) [xe ™ dx=-3e™ +c

154) Ieax dx=terryc
a

155) [xemdx—
156) J'XZeaxd X =

157) IX 0 d x =

ax-1 .,
—€

ax

+C

alnb

a’x?* —2ax
a3

158) an b dx= 7bax _

160) [

bax

alnb
1 eax

- a—
(n-1 x"*

1 b

+
(n—1) x"*

a>0

a>0

b>0

+C

+2
eax

'[an

n
alnb
a
n-1
alnb
n-1

+C

ax

anl bax d X

ax

e

bax




ax ax
161) je” Inxd x= w—lje—d X
a a’ x

ax

162) Ie“sen(bx)dx= 26 o
a’+

[asen (bx)—bcos (bx)]+c¢

ax

163) _[e“cos (bx)dx = aze 2
+

[acos (bx)+bsen (bx)]+c

ax

1649) [e**senh (bx)d x = —
a —

o [asenh (bx) —bcosh (bx)]+c¢

165) J'eax cosh (bx)d x= [acosh (bx) —bsenh (bx)]+¢

e
a?-b?

7.- Formas que contienen funciones trigonométricas inversas.

166) Isen‘lxdx=xsen‘1x+4/1—x2

167) J'cos’lxdx:xcos’lx—all—xz

168) ftan’lxd x=xtan x—In./1+x% +¢

169) _fcot‘lxd x=xcot " x+In./1+x* +c

170) Isec’lxd x=xsectx—In (x++/ x* 1) +¢

171) Isec’lxd X =xsectx—cosh™x+c

172) Icsc’lxd X=xXcSCIxX+1In (X+4 X2 =1)+c¢C

173) Icsc’lxd X =xcsc T x+cosh™ x+c

174) [xsen~'xd x =1 (2x* —1)sen *x+ 1x,/1-x* +¢
175) [xcos™ xd x=1(2x* —=1)cos* x -1 x,[1-x" +c
176) [xtan ™ xd x=1(x* +Dtan* x—Lx+c

177) [xsec™ xd x=1x"sec™ x—=1,[x* ~1+¢

178) [xesc™ xd x=4x" esc ™ x+4/x* ~1+¢

1
X
2
179) [xcot ™ xd x =14 (x* ~1)cot " x+ ix+¢

180
) J'x"sen’lxd X= 1(x"”senlx —j
n+1

Xn+1 d
J1-x? §

n+l
Xidx
1-x?

n+l
182)‘[x” tan* xd x:i x”*ltan’lx—j X ~d x
n+1 1+x

181
) J'x“ cos™ xd x:l[x"*1 cos™ x+_[
n+1

8.- Formas que contienen funciones hiperbélicas inversas.
183) Isenh‘lxd x=xsenhx —/1+x* +¢

184) [cosh™ xd x=xcosh™ x =/ x* =1 +c¢
185) [xsenh*xd x = £(2x* + 1) senh X = 1x,[1+ X +¢
186) J'xcosh’1 xdx=2%(2x*-1)cosh™ x—1x,/x*—1+c

9.- Formas que contienen funciones racionales.

187)'f%dx:x+(a—b)|n(x+b)+c
+

188) [MX+8y, My DM=AN 1y by e
nx+b n
189) [ X2 4 M i (nx+b)+ 20
(nx+b)? n n“(nx+b)
190)17dxzi|n[ﬂ]+c a#b
(x+a)(x+b) b-a \x+b
b
191)J- dxe 1 In (x+b) ‘e azb
(x+a)(x+b) b-a |(x+a)®
192) r udu
)Ja+bu:b—z[a+bu—aln(a+bu)]+c
2
193)J u du,=i[l(a+bu)2—2a(a+bu)+a2 In(a+bu)]+c
a+bu b
194) ¢ udu [
= +In(a+bu) |+c
J.(aeru)2 b?| a+bu ( )}
2 r 2
195)J‘ u'du iza+bu— & _aln(a+bu)|+c
(a+bu)® b*| a+bu
196)J- udu 1 a 1
- - +C
(a+bu)® b?|2(a+bu)® a+bu
1-n
197).[ udu n:(<'J\+bzu) [a+bu_i}+c
(a+bu) b 2-n 1-n

198)J. du:iln u +C
u(a+bu) a (a+bu

199) 1 1 u
J du= +—In +C
u(a+bu) a(a+bu) a a+bu

ZOO)Jidu:_i+%ln(bu+a]+c
u?(a+bu) au a u
201) J'idu=—%— 5 b +2—?In[a+buj+c
u?(a+bu)? a‘u a‘(a+bu) a
10.- Formas que contienen suma y diferencia de cuadrados.
202)_[ du=itan’1[9uj+c
a? +b ab a
203)
du=——In(a®+b%u?)+c
Ia 2 +b%? 2b (a’ )

204)'[ 1 du- 1 In a+bu ve
b 2ab a—bu

205)
j b2 Fdu=- 2b2

206) 1 1 u?
—————du= In| ———|+c¢
J.u(a2+b2u2) 2a®> | a?+b%?

207)_[7du:—%—£tan’l[b—uj+c
u?(a’+b%u?) a‘u a

In(a? —b%u?)+c

208) 1 1 b a—bx
Jﬁd“— 2. "5 n +C
u“(a® —bu”) a‘u 2a a+bx
209) du 1 [ u
J‘(aziuz)"72&12(n—l)|_(a2iuz)“Jr( n- 3)-[?)"1}
n=1

210)

du 1 u n=1l
-‘.(uz—az)"__Zaz(n—l)L(uz TH@n- S)I a) }
u(@® +u?)" +2ma
2n+1 2n+1

2D [(@? +u?) du = [(a£u?ydun#-3

212) 2 2yn U(Uz_az)n 2ma’ 2 2yn-1 _1
v-a)"du=—+—"-7 _ u’-a du N#
J¢ ) 2n+1 2n+1j( ) ’

11.- Formas que contienen radicales.

213)_[Ja+budu:%(a+bu)g+c
214) 2
Jat+tbudu=—
ju a+budu 1507
215) ¢ , 2
Ja+budu=
ju a+budu 10557

(3bu—2a)(a+bu)’ +c

u —12abu+8a2)(a+bu)§+c

2u"(a+bu)g __2an ju"’l

216).[“" a+budu= a+budu
b2n+3) b(2n+3)
217) 2 :
_[ —7b0 f(a+bu) +C
218) udu
= bu-2a),/a+bu+c
e 307 bu-22)/abu
219) ¢ u’du ,
3b’u® -4abu+8a’),/a+bu+c
jm el )Ja+bu
220)"' u"du _2U \/m_ J_ u™du
m b@n+l) b@n+l)?! Jatbu

a+bu-

u,/a+bu \/7 ,/a+bu+\/7
222).[ 2 a+bu+c a<0

u1/a+bu r
223)j Ja+bu _b(2n—3)j du
./a+bu Ta(-Du™t 2a(n-1)7 g™t a+bu

224)_[ aJrudu:—,/ajuuwlb—u +(a+b)sen™, %+c
225) J1/a+budu _7
u

a>0

221) v

b du
ZZG)ImdU__ (@+bu)? _b(2n_5)jmdu
un

" a(n-Hu™t 2a(n-) u"

12.- Formas que contienen suma y diferencia de cuadrados con
radicales.

227) [ Ju* +a’du=14u.[u* +a” £1a’In (u+-[u* +a’) +c
228) _[u u'ta’du=1(x*+u?) +c
229) J'u2 u*ta*du=tu@u’Fa’)yu*+a®-ta'ln(u+u*xa’)+c

8
230) J'u u?+a’du=21(u*+2a®)(u? +a)2+c

-3

u
231) J.A/a —u?du=21u,/a’-u® +La’en"—+c
a




282) fua’ -u*du=-i(@@’ —u)i+c

233) juzw/az—uz du=1u(@u®*-a%, a*-u’ +§a4sen‘1§+c

234) J'uﬂl azfuzdu:%(u2+§a2)(a27u2)g+c

235) J(uziaz)gdu=%u(2u2+5a2)\/m+§a"ln (u+w/u24_ra2)+c

236).[(az—uz)%du———u(ZU —5a%)a’—u?+2a%sen” = +c
a

237)I udu _ W“LC
Jazw
238)]' udu m+c
Jurzar
239) udu 1
Naeay e
Jurs
240){\/& tufuPta? Fia’h(u+.fu? xa?)+c
u?+a’
241) ¢ u’du 4 U
Iﬁ=_%u\/ﬂ+gazsenlg+c
242) u’du
I -_——
| ey e e
243) du 4 u
I areay o fuze ™
244) du u
ey e
245) du _Ajui+a’
J.uz uZ+al =+ a’u e
246) du \/W
qu\ a?-u? o a’u e
247);@(1%\@4%@}%

248)J'J7du—«/ —asec” : c
249)_[7Vuufadu:—g+ln (u+./u*ta’)+c
250) I@duz_ﬁ_senl

u u

13.- Formas que conducen a funciones trigonométricas
inversas

251) J'
a —u?

252)f du 1

U
7SGC +C
Ju?—a?

253) j;d u= ltan’lEJr c
a a

=sen'—+c

14.- Formas que conducen a funciones hiperbdlicas inversas.

254) I%:In (u+\/u2+a2)+c:senh‘1§+c
u’+a
255)_[ du =In(u+,/u*-a*)+c= cosh1

256 a+./a’-u’
)J'idu ——1In(\ ]+c=—lsech1u+c
a a

u,a*-u’ a u
257).[ dzu = lIn[a+ uz+a2}rc— csch™ =+¢
u,/u“+a a u
258)Ia21u2du Z%ma%‘:u
259)Ia2iu2du— tanh™ = +¢c uf <a
lu|>a

260) I%du =Ecoth’1g+c
u a a

15.- Integrales gue no tienen primitivas en términos de
funciones elementales.
Para f = sen, cos, tan, exp, senh, cosh, tanh, ...:

261) jf(ax")dx n>1
262)If(a><)dX n>1
XI‘I

ax 33 4,4
263) Ie— In(x)nuﬂ+a X’ LAX L AX e
X 1.1 22t 331 4.4
5,5 747 9,9
264) J-sen(ax)dx ax a’x® Lax_ax: ax e
111 331 55 7.7 99!
2 2 4,,4 6,6 8,,8
265) Icos(ax)oI —In(X)— a“x a X' ax +a X
X 2. 2' 44! 6.6! 88!

16.- Teorema Fundamental del Calculo.
266) [* f (x)dx=F (9 = F (0) - F (2)

17.- Féormulas de Wallis.
135-(n-1)x

246--n 2
246 (n Hx

135.-n 2
135 (n )

267) .» ,Nes par positivon =1
_[0 sen"(x)d x =

,nesimpar A >1

268) X nes par positivoa =1

7/ 2 n 24.6--
.[0 cos"(x)d x = 246 (n N7
—————=— nesimpar A>1

1.35- 2
1 sim>0
269) .. 2’
J'()de= 0, sim=0
X
—37. sim<0

270) J-wcos(mx)dxz
o X

18.- Integrales definidas inmediatas.

211) L”sen (ax)sen(bx)d x= _[Oﬂcos (ax) cos(bx)d x=0; awvbsonenteros.

272) J.Omsen (ax)cos(ax)d x=0
273) j”sen (ax)cos(ax)dx=0
274

J'sen(ax)cos(bx)dxf a2 b?’ siafbespar a v b son enteros
0, sia—besimpar

275) sten(ax)sen(bx)dx:La a<b

x? 2

276) [sen® mx)dx=

277) J‘O”cos2 (mx)dx=

278) J.Omsen (x?)d x =%\/§

279) rcos(xz)dx :% %

280) j e‘“dx——; a>0

231) F(n+l) ,sin>-1,a>0
e dx=

T
2
a
2

a>0,neN.

n+1 !

\ ﬁ

282)J’ efax dx=

N\H N
®

283) J:C xe¥dx=

284) J'O NG —xdx_

285) rx“e’“zdx:1'3'5'n”1(2:‘_1) T
0 2" a a

A\ﬂ

I
286) J' x2Mlg —ax? dx= 5 nn+1r a>0
a
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